O b-kolorowaniach, czyli jak szybko znalei¢ dobre przyblizenie kolorowania poprawnego

Kolorowanie wierzchotkowe graféow jest jednym z bardziej znanych problemoéw optymalizacji
kombinatorycznej. Wsrdd jego zastosowarn mozna wymienic chociazby uktadanie harmonograméw,
przydziat czestotliwosci radiowych, czy klasyczne kolorowanie map. Wyznaczenie liczby
chromatycznejioptymalnego kolorowaniajest problemem NP-trudnym. Z tego powodu cze$¢ badan
zostata ukierunkowana na znalezienie efektywnych algorytméw przyblizonych. Najprostszym
i najbardziej znanym jest kolorowanie zachtanne, w ktérym po uporzadkowaniu wierzchotkéw
koloruje sie je kolejno pierwszym dostepnym kolorem (dotaczajac kolejny kolor, jesli wszystkie
zostaty zablokowane). W najlepszym przypadku mozna uzyskac doktadne optimum, zas najgorsza
sytuacje charakteryzuje tzw. liczba chromatyczna Grundy’ego (sg rodziny grafow, dla ktérych moze
ona by¢ dowolnie odlegta od liczby chromatycznej). Niejako odwrotnym podejsciem, na ktérym
skupie sie w referacie, jest algorytm przekolorowujacy, w ktérym zaczyna sie od trywialnego
kolorowania (w ktorym kazdy wierzchotek otrzymuje inny kolor), a nastepnie, najdtuzej jak sie da,
przekolorowuje sie wszystkie wierzchotki pokolorowane jakim$ kolorem. Efekt koficowy dziatania
algorytmu nazywa sie b-kolorowaniem. Réwniez ta metoda pozwala niekiedy na znalezienie
optimum, a najgorszy wariant charakteryzuje tzw. liczba b-chromatyczna. We wstepie przedstawie
najwazniejsze wtasnosci b-kolorowan (w tym te dotyczgce ztozonosci). W dalszej czesci skupie sie na
b-kolorowaniach acyklicznych, czyli takich, ktére sg nie tylko poprawne, ale tez gwarantujg, ze kazde
dwa kolory indukuja las, albo réwnowaznie, na kazdym cyklu wystepujg co najmniej trzy kolory
(przyktadowym zastosowaniem kolorowan acyklicznych jest efektywne wyznaczanie wartosci hesjanu
funkcji, niezbedne na przyktad w optymalizacji nieliniowej). W referacie omoéwie wybrane wyniki
badan na ten temat, w szczegdlnosci przedstawie pewne wtasnosci b-kolorowan acyklicznych
i scharakteryzuje rodziny graféw ekstremalnych ze wzgledu na wybrane z nich.



